ELEMENTET E ALGJEBRES II
1. GRUPOIDET. SEMIGRUPET. KUAZIGRUPET

1. Le té jeté Q ={xeQ|x=0}. Tregoni se Q né lidhje me pjesétimin e
numrave racional éshté grupoid. A éshté veprimi komutativ? A éshté
veprimi asociativ?

2. Cilat nga grupoidet vijuese kané element njési
a) (Z,+). b) Q). o) (C,).

d) Grupoidii té gjitha pasqyrimeve té bashkésisé {1,2,3,4} né vetvete né
lidhje me kompozimin e pasqyrimeve.

3. Té caktohet elementi njési né grupoidin (Q, o) ku:
a) Xoy=x+y—xy
b) xoy=x-y-—xy.

4. Letéjete G={1,2,3,4}. Veprimet binare né G té dhéna né tabelat vijuese
e shndérrojné bashkésiné G né grupoid.
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a) Cili nga grupoidet éshté semigrup?
b) Cili nga grupoidet ka element njési?
c) Cili nga elementet ka invers?
5. Letéjeté (Q,0) ku
aocb=a—-b+ab.
a) A éshté (Q,0) semigrup?
b) A ekziston elementi njési né (Q,c)?

c) Cili nga elementet ka invers?
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Le té jeté (Z,°) ku
acb=a+b—ab.
a) A éshté (Z,0) semigrup?
b) A ekziston elementi njési né (Z,0)?
c) Cili nga elementet ka invers?
Le té jené a,b,c elemente té€ njé semigrupi qé kané invers. Tregoni se edhe
elementi a(bbc) ka invers dhe ai éshté (¢ b )a™.
Le té jetée G={-1,1}. A éshté (G,:) semigrup, nése - &éshté shumézimi i
numrave té ploté?
Le té jeté G:{l,—l,i,—i},i:\/z. Tregoni se (G,-) éshté semigrup, ku -
éshté shumézimi i numrave kompleks.

Le té jeté G, bashkésia e numrave té ploté qé plotpjesétohen me n. Pér
cfaré vlera té n—it (G,,") éshté grupoid (veprimi - éshté shumézimi i
zakonshém i numrave té plotg) ?

Le té jeté G bashkésia e pasqyrimeve nga R\ {0,1} né R té dhéna me:
pér x e R\ {0,1}

fiix—x, f2:XH1L, f3:x|—>x_1,
—x X
1
f4ZXH;, f5:xH1_x, foix—>1-x.

Supozojmé se G; ={f;, f;} dhe se o &shté kompozimi i pasqyrimeve.
NEé cilin nga rastet vijuese kemi grupoid.

a) (Gip/°), b) (Gis,°), ¢) (Gu,°),

) (Gis,°), ¢) (Gig/°)s P (Gs0) -

Le té jené F={f,f,,i;VH={f,f fi,f} ku f,i=12,.,6 jané
pérkufizuar si né detyrén paraprake. Tregoni se (F,°) éshté grupoid kurse

(H,°) nuk éshté grupoid.

Veprimi binary a né R éshté dhéné pérmes
a:(a,b)|a-b|, pér a,beR.

Tregoni se (R, o) éshté komutativ por jo asociativ.

Veprimi binary £ né R éshté dhéné pérmes



p:(a,b) > min{a,b}, pér a,beR.

Tregoni se (R, #) éshté edhe komutativ e edhe asociativ.

15. Le téjeté G={a|a:R > R}. Pér a,f R pérkufizojmé pasqyrimin

16.

17.

18.

19.

axf=aof-pfoa,
ku o éshté kompozimi i pasqyrimeve dhe
pércdo xeR, x(aef—foa)=x(acf)-x(foa).
a) Tregonise (G,*) éshté grupoid.
b) (G,*) nuk éshté as asociativ e as komutativ.
) (a*p)yxa=a*(f*a), pércdo a,fcG.
d) a*pf=(-p)*a,ku —f éshté element nga G i pérkufizuar me

—p x> —(xf), pérc¢do x eR.

Le té jeté G siné detyrén paraprake. Pér a,b € G pérkufizojmé
axb = aob+boa’
2

ku o éshté shumézimi i zakonshém i pasqyrimeve dhe

Xaob;boa _ x(aob);x(boa), pér odo X< G.

Tregoni se :

a) (G,*) éshté grupoid.

b) (G,*) éshté komutativ por jo asociativ.

c) (axb)xa=a=*(b*a) pércdo a,beGC.

Pér a,feC={a|a:Z -7} le téjeté ax B pasqyrimi i pérkufizuar me
X(a x B) = xa - X,

ku xeZ dhe - éshté shumézimi i numrave té ploté. A éshté (G,x)
grupoid? A ka element njési? Cilét elemente kané invers?

Cilét elemente t& (G,), ku G ={1,-1,i,~i},i =v-1 dhe - éshté shumézimi I
numrave kompleks, kané invers?
Le té jené G={f,f,, f,, f,, f,, f;} si né detyrén 11. Tregoni se G né lidhje

me kompozimin e pasqyrimeve éshté semigrup me njésh. Gjeni inversin e
secilit element né (G, o).



