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Detyral. Té racionalizohet eméruesi i thyesés
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Zgjidhja. Zévendésojmé Y3 = x. Merret:
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Detyra 2. a) Tregoni se S n% = _\/54_1, COS% _ :l-OJFTZ\/E _

b) Dy vrojtues gjenden né bregun e lumit (le té themi né pikat A, B). Ata
jané larg njéri tjetrit pér 100 m. Né anén tjetér té lumit gjendet vrojtuesi i
treté (le té themi né pikén C). Matjet tregojné se XCAB =18, XCBA=108".

Sa jané larg vrojtuesit A, B nga vrojtuesi C?

Zgjidhja. a) Duke u bazuar né formulat
sin2a = 2sino.cosa; cos3a = 4¢os’ o — 3cosa
baraziné sin36" = cos54° mund ta shprehim né trajtén
2sin18 cos18’ = 4cos’18" —3cos18'.

Atéheré kemi:
4sin’18 +2sin18 -1=0.
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Pas zgjidhjes merret sinl8 = 1;\/3
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Megé 0" <sinl8 < 90" kemi sinl8 = 7 Atéheré cosl8’

b) Nga Teorema e Sinusit pér trekéndéshin ABC merret:



100 AC AC — 100-sin108

Sn54  sinl08 sin54°
10 _ BC | . 100-sni8
sn54  sinlg " snsa
Nga sin3a =3sina—4sin®a. kemi Sin54° =sin3-18 =3sin18 —4sin’18 = \/§4+1.

sin108 =sin(90° +18") = cosl8'.
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Detyra 3. Njé kuti pérmban 2008 sfera té shénjuara me numrat 2, 3, ... , 2009. Nga
kutia térheqim njé sferé. Le té themi se ajo e ka numrin n, n=2,3,...,2009.

Prandaj AC = ,BC =50(3—+/5).

n
Sa éshté probabiliteti qé (2} té plotpjesétohet me 3.

n _
Zgjidhja. Meqé [2} = n(n2 2 duhet gé numri n(n-1) té plotpjesétohet me 6. D.m.th.

duhet gé n(n—-1) téjeté numér i trajtés 6k.

Dimé se numri natyror n mund té shkruhet né njérén nga trajtat vijuese:
1) n=6s; 2) n=6s+1; 3) N=6s+2,
4) n=6s+3; 5) n=6s+4; 6) N=6S+6

ku s né rastin 1) éshté numér i ploté pozitiv, kurse né rastet tjera éshté numér i ploté
jonegativ.

Shqyrtojmé ve¢gmas rastet e mésipérme:
1) Nése n=6s atéheré n(n—1) =6s(6s—1) =6k, k =s(6s-1).
) Nése n=6s+1 atéheré n(n—1) = (6s+1)6s =6k, k =s(6s +1).
) Nése n=6s+ 2 atéheré n(n—1) = (6s+2)(6s+1) = 2(3s+1)(6s+1).
)
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Nése n=6s+ 3 ateheré n(n—1) = (6s+3)(6s+2) =6k, k =(25s +1)(3s+1).
5) Neése n=6s+ 4 atéheré n(n—1) = (6s +4)(6s+3) =6k, k = (35 +2)(2s +1).
6) Nése n=6s+5 ateheré n(n—1) = (6s + 5)(6s +4) = 2(3s + 2)(6s +5) .
Pérfundojmé se nése n &éshté numér i trajtés 6s,6s+1,6s+ 3,65+ 4 atéheré shprehja
n(n—1) plotpjesétohet me 6. Numra té tillé gjithsejté jané 1338.
Késhtu nése A éshté ngjarja: (gj plotpjesétohet me 3, merret:

1338
A)=——=0.66.
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Detyra 4. Eshté dhéné katrori me gjatési brinje a. Né té gjenden 4n°+1,neN pika té
ndryshme. Tregoni se ekzistojné sé paku dy pika té tilla qé distanca mes
tyre té mos jeté mé e madhe se iz.

n

Zgjidhja. Katrorin e dhéné e ndajmé n® katror me gjatési brinje 8 N& bazé t& Parimit
n

té Dirileut, ekziston katrori me gjatési brinje 8 ne t cilin gjenden sé paku 5 pika té
n
ndryshme. Pikérisht kété katror (katrorin né té cilin gjenden 5 pika) e ndajmé né 4

katror me gjatési brinje o Sérish, né bazé té Parimit té Dirileut, ekziston katrori me
n

gjatési brinje 2i né té cilin gjenden 2 pika té ndryshme, le té themi A, B. Distanca mes
n
pikave A, B (d(A,B)) éshté mé e vogél ose e barabarté me hipotenuzén e katrorit me

gjatési brinje Zi' D.m.th.
n

a 2 a 2 a
d‘A’B’SJ(%J (2—) "o

Detyra 5. Tregoni se nése numri né paraqitjen e vet né sistemin dhjetor pérmban
vetém shifrat 6 dhe 9, atéheré ai éshté kongruent me 3 sipas modulit 6.

gjé qé duhej treguar.

Zgjidhja. Cdo numér natyror né sistemin dhjetor mund té paragqitet né trajtén:
n=a10"+a, 10" +..+a10+a,, 1)

ku aya,,...,a, €{0,1...,9 dhe jo té gjithé jané njékohésisht zero.

Megé numri pérmban vetém shifrat 6 dhe 9 atéheré a, =6,9 pér i =0,1,...,n.

Numrat 6 dhe 9 jané té trajtés 6k + 3.
Le té themi se a, = 6k; +3. Nga (1) kemi:
n=(6k, +3)-10" +(6k , +3)-10"" +...+ (6k, +3)-10+ 6k, +3
=6(k, 10" +k, ,10" " +...+ k, -10+k,) +3-10" + 3-10"* +...+ 3-10+ 3
=6A+3-2-(510" +5.10"* +..+5)+3
=6A+6B+3

=6k +3
ku A=k,10" +k, ,10" " +..+k, -10+k,, B=5-10""+5-10"?+..+5, k=A+B,

Pra n=3(mod 6), gjé qé duhej treguar.



