ZGJIDHJE, UDHEZIME DHE REZULTATE

|. ELEMENTET E TRIGONOMETRISE

1.1 NJESITE PER MATJEN E KENDEVE

S€ pari po japim pérkufizimin e masé€s s¢ kéndit t& shprehur né radian.

Masa e njé kéndi 0 e shprehur né radian jepet me formulén
e:i (radian) ku [ éshté gjatésia e harkut rrethor qé i
r

pérgjigjet kéndit qendror dhe r éshté rrezja e rrethit. (shih
figurén 15).

<o

Fig. 15

Le t€ shprehim kéndin 360° né radian. N& ké&t€ rast / &shté perimetri i

rrethit, pra /=2 -m-r, késhtu 92122%-1”
r r

Pra 360° =2x radian, d.m.th. 180° = = radian.

=2r.

Shénimi 1: Shohim se pér /=rkemi kéndin 6=1 radian, pra mund t&
themi:

Kéndi me kulm né gendér té rrethit, gjatésia e harkut té té
cilit éshté e barabarté me rrezen e rrethit éshté 1 radian
(shih figurén 16).
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"t

Fig. 16

Shénimi 2: Nga ajo g€ u tha mé sipér tregohet lehté se pér t& shndérruar

kéndin nga shkallét né radian, até e shumézojmé me 20"’ pra

[0) =% -0 (o &shté kéndi 1 dhéné i shprehur né shkall€), kurse pér té

shndérruar kéndin nga radian né€ shkallé, kéndin e shumézojmé me

2

T

pra 0 =129 .9 (0 &shté kéndi i dhéné i shprehur né radian).
T

2. Nga detyra 1 kemi 180° = &t radian .

Duke pjesétuar t€ dy anét e barazisé s€ mésipérme me 180 kemi

1 =™ radian = >2H3% 0017453 radian.
180 180

3. Veprojmé ngjashém si né detyrén 2, me pérjashtim se té dy anét ¢ barazisé
180° = mradian
i pjesétojmé me 7, me ¢’rast merret

1 radian = _ 180 ~57,29578° =57°17".
3.14159...

4, Nga shénimi 2 i detyrés 1 kemi ¢ :ﬁ o, ku o &shté kéndi 1 dhéné i
shprehur né€ shkallé, pra:

i i
a) pér a.=90° kemi ¢ =——-90" =— radian;
)p ®= T30 >

b) T radian ; c) T radian.
6 3
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o

10.

11.

12.

13.

a) om radian; b) hud radian; c) 1 radian.
6 3 90

a) 37m radian; b) ST radian; c) _17m radian.
720 225 6

Nga shénimi 2 i detyrés 1 kemi o :ﬂ -0, ku 0 éshté kéndi i dhéné i

T
shprehur né radian, pra:
a) pér kéndin 9=3—n kemi o = 180 -3—n=270°;
2 i 2
b) —150°; ¢) 2.3 radian = 2.3-{&Jz131.8°.
T
a) 90°; b) 85°; c) 15°.
a) 30°; b) 60°; c) 45°.
a) 457,457,902 X L. b) 30,6090, &, T T
4 4 2 6 3 2

Udhézim: Shirytézohen relacionet oo +B+vy=180", a:f:y=3:7:8.

Nga detyra 2
1" = LI 0.017453 radian;
180

T

1° =60' (minuta). D.m.th. 1'= ~0.000291 ;
180-60
dhe né fund
1° = 60-60 (sekonda) = 3600"; pra 1''=—— ~0.000005 radian.
180 - 3600

Nga detyra paraprake kemi:

a) 35-0.017453 radian = 0.610855 radian
42-0.000291 radian = 0.012222 radian
17-0.000005 radian = 0.000085 radian.
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14.

15.

18.

19.

20.

21.

Pra 35°42'17" =0.623162 radian;

b) 0.223875 radian; ¢) 3.011579 radian.
1 radian = 5000 _ 3438 I radian = +50-3600% 206265
T T

Nga detyra 3 kemi:
a) 0.2755radian =0.2755-57.29578" ~15.78499°

kurse nga detyra 14 kemi:
0.2755radian = 0.2755 - 3438'~ 947.169'

0.2755radian = 0.2755 - 206265" ~ 56826"'
pérfundimisht 0.2755radian =15°47'6"";

b) 62°14'7""; c) 39°30".
a)lzr‘(p=10-2—n=&z20,9 cm;
3 3
5n
b) [=15n=47.1 cm; c) l=7z5.23 cm;
1 2 1 2 T 2
a)S=—r"-¢p=—-6"-—=31w cm";
) 2 ® 2 6
b) S:2—27n cm?; c) S=15=n cm?;
2 °
d)S:r moa_36-m-60 =61 cm’; e) S=14n cm”.
2-180 360°

Nga detyra 17, Szér2 -, nga detyra 16 kemi /=r-¢ pra rzi.
¢

D.m.th.
2 2 2
ol (1) gol It L 1 13636 636 oo
2 o 2 0 2 ¢ 2 91 yis
12

S€ pari le t€ cekim se pikat n€ sipérfagen e tokés pércaktohen me dy
koordinata: gjerésiné dhe gjatésiné gjeografike. Gjerésia gjeografike
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22.

25.

paraget kéndin né€ veri (ose jug) t€ rrafshit ekuatorial, kurse gjatésia
gjeografike paraget kéndin né lindje (ose peréndim) té€ rrafshit qé kalon
népér meridianin kryesor, (shih figurén 17).

Poli i1 veriut

Meridiani kryesor

Fig. 17

Késhtu g€ né rastin ton€, dy qytetet shtrihen né rrethin me rreze 6370 km
dhe pércaktojné kéndin gendror prej 29° +43° =72°, késhtu qé€ gjatesia e

harkut (distanca né mes tyre) éshté /=r-@=6370- Zé—g =8000.72km .

o =2radian .

Udhézim: Le té shénohet x=A4B.Meq€ [ =r-@=8=x-¢. Poashtu vlen
18 =(x+10)- @. Rezultati €shté: x=8, =1, § =130.

1.2 PERKUFIZIMI | FUNKSIONEVE TRIGONOMETRIKE

TE KENDIT TE NGUSHTE
AC o
= etg30 =32 4C=DC-3=313;

BC _ tgas 1= BC=DC =31,
DC
AB=AC-BC=313-31=31(/3-1).

Meqé ¢* =a” +b° kemise ¢ =5.
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. 3 c 5 b 4 c 5 a
sing=—==; secL=—=—; COSAL=—=—; coseCoL =—=—; tgo=—=—;
5 b 4 c 5 a 3 b 4
b 4
ctgo =—=— a) c=17, sina=—; coso=—;
a 3
t oc—g' ct a—i'
g g g 5
8
SIHB— P COSB__: th:Ea Cth__
5. a) b=12; sinoc=1—2; cosa=3—5; tgoczg; ctgoc=3—5.
37 37 35 12
3 D C
6. a) d =10; sina =—; coso.=—;
5 5 B
d
t oc—g' ct. oc—i' b
g e g 3
4 4 a
b) sinf=—; cosp=—; tgf=—;
) sin = cosp="_: tgh= y - L
3
ctgp =—. Fig. 18
gp 2 g
1 2 2 1
7 a=1; sino=—==—; cosa=—; tga=—; ctgo =
V22 2 2
8. a) Nga teorema e Pitagor€s merret
D
2 2
a- (d_j [d_j ~10,
2 2 d, 0
“1 d,
sinoc—i' cosoc—é' t oc—i' ct oc—i' 2 2
5 5’ g 3’ g 4’ o B
sinB—g' cosB—i' t B—E' ct oc—i A Fig. 19 i
5 5’ g 4 g 3 g.
9. Meqé cosoc:é kemi l=&:>c=32 cm.
c 2 ¢

Tani a =+/c2 —b? =164/3 cm.
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10. Le t€ jet¢ BD =x. Nga zbatimi i teoremés s¢ Pitagorés né trekéndéshin
ABD merret x=av2. Le & shénojmé me y diagonalen e kubit. Nga
zbatimi i teoremés sé Pitagorés né trekéndéshin BDH merret y = arf3.

Atéheré
sina. = & a L_V3 yd ¢
= —_—= :—:—, :
Yy a\/g ﬁ 3 E i (S
cosoz—ﬁ—a\/i——2 “i Y
yaB A3 i
________ - - C
tgo=—= a__~N2 x <
a\/E 2 ” A Vs B
Fig. 20
ctgocz—zx/z 9

11.  Megé h:%ﬁ dhe H =a,|=

a) sino=—= —_—; cosoc=3—=—;
h a 3 3 h
2
1
t a—£—2\/§‘ ct a—g—h——z
3
2

b) sinﬁzﬁz\/z; cosp=3_ =3,
a 3 a 3

2h
H Y 2
thzz—: 2; ctgﬁz%:—.
—h
3

12. Kateta tjetér éshté Ja. Pra
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sina = az—a_ cosoc—ﬁ' tga—ﬂ' ctga—i
a ’ a’ \/Z ’ Nat-a .
s T a 3 a 3
13. Letéjet€ b=24.Atéher€ tgo=—=—=>—=="=a=18; ¢=30.
b 4 24 4

14.

16.

Le t€ jet€ ABC trekéndésh i ¢farédoshém. Le té€ jeté x kéndi prané kulmit
B(AB=c; AC =b; BC =a).Nga pika C l€shojmé normalen né AB . Le té
jeté D piképrerja e normales me 4B. Shénojmé CD =u; BD=v. Nga
trekéndéshi BCD merret:

2

. u . 9 u
sSiInx =— Sin x:—2
a a 2 2 2
= =S8N x+cos” x = —=—=1
5 a a
_Y 2 v
COSX =— cos” x =—
a a

sepse nga teorema e Pitagorés u® +v° =a’.
Shénim: Relacioni sin®x+cos’x=1 (vlen pér ¢do xeR) paraget
identitetin themelor né trigonometri.

a=17.63;, r=12.14

1.3 FUNKSIONET TRIGONOMETRIKE TE DISA
KENDEVE TE SPECIALE

2) 3; b) ”52*5; ¢) 53 d) 243;
e) 0; f) 2. g) £+&

2 3
2) 543; b) 1; o) “f; d) —g;

e)g—l+\/§.
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a) - V3 ; b) 0; ¢) 2+43; d) B3 -1;
33 +1
. 16 1

e) 0; H< g -

2) L by 1003, BRES
2 15 5

d) 3+2+/2; e) %.

1.4 FUNKSIONET TRIGONOMETRIKE TE KENDEVE
KOMPLEMENTARE

a) cos62’; b) cos4l1’; c) tg28°; d) ctg27°;
e) cos(40° —a) =cos(90° — (50° + a)) =sin(50° + a);
f) sin(60° —a); g) tg(45" —a), o <45,

a) sin80°15'=sin(90° — (9°45")) =cos9°45'; b) sin25°;
c) ctgdd’30'; d) tgl’.
. W .(m 5w Sn . Sm

a) sin— =sin| ——— | =cos—; b) sin—;
12 2 12 12 14

2n Ilrn

c) ctg—; d) tg—.
) ctg 5 ) tg 20

a) Meq¢ nga oc+[3=g:> Bzg—a at€heré
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n
2-cos| ——a )
2cosP (2 J _ 2sina

sin o sin o sino
b) 2. c) tga.

2;

5. Meqgé a+B=90"= B=90"—-a, pra

2-ctgB  2+tga N l-sina N 1+cosf
tgo ctgp cosf sina

_2-ctg(90" —a)  2+tga N 1—-sina +1+cos(90°—oc)

tgo ctg(90° -a)  cos(90° - o) sino
:2—tg0t_2+tgoc+1—.sm(x+1+.sma:_2+ .2 '
tga tga smao smao smao

6. a) Meqé sin48° =cos42" kemi 2c0s42 +3cosd2 = >

b

3cos42° 3
b) 2; ) L.
o+ T oy . .
7. b) Nga a+B+y=n=>——=——— atcheré
2 2 2
cos(a hal j = cos(%—%) = sin% gj€ q€ duhej vértetuar.

15 IDENTITETET THEMELORE TRIGONOMETRIKE
. 2 . .2 144 .
1. a) Nga sin” o =1-cos” o marrim se sin” o =@ g€ d.m.th. se

sinazg ose sinaz—E. Meqé a e O,E rrjedhé se sinazz.
13 3 2 13

Pastaj t a—E ct oc—i'
VI =T AT

22 2 tgo = 242.

b) coso.=——, tga=—, ¢
) 3 B =,
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e e 1 4
a) S€ pari gjejmé se ctgoo =——=——.
tgo 3
cos’ o
2
. cos” a 2 1 .
Meqé cos’ol=— > = ZCOS a —=— , kemi:
sin“a+cos"a  sin“o  cos” o tg o +1
cos’a  cos’a
) 1 16 4 4 i
cos” a = = pra cosa = 3 0se cosol = s Meqé

32 25’
(3J +1
4
i ) 4 . sino )
ae| —, n | kemise cosa=-——. Kurse, meqé tgo =——, kemi
2 5 coso

. 3
sinal = cosa. - tgaL = g

.3 4 4
Pra, sina =—, cosa. = ——, ctgo =——.
5 5 3

tgl5° =2—+/3, sinl5° =% 243, cosl5 =%\/2+\/§.

a) cosoc—i t()t—ﬂ ct a—i'
g0 BT ST

b) sinoc—ﬁ ta—& ct a—i'
25 S4TSR T

l\)|l\)
O | —

21 . 0
¢) ctgo.=—, sina=—, cosa =
20 29

. vm® +1 mm® +1 1
d) sina =———, cosa=—-——, tga=—;
+1 m-+1 m
e) cosa—§ toc—g ct a—g'
29" BT 50 BT
f) sinoc—2 0&—g ct a—ﬂ'
229" T 60 T T
. 24
g) sino=—, coso.=—, ctga=—;
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12 . 2 35
h) tga=—, sino=—, coso=—.
35 37 37
1-¢ 2t 1-¢2
5. a)cosx== , tex =+ , ctax ==+ :
) v T O 2t
. 2t 1—¢2
b) sinx =+ , =+ ctgx=1+ :
) 1+¢* & 1-¢2 &x 2t
2 2 0 5
c) cosx:iu, tgx:iL, ctgx =+ g9 —p
9 ¢’ -p’ p

(1-sin” x)—sin” x(v/1 =sin” x) +sin* x

6.
(1—sin® x)y/1—sin’ x
R T o 3
9. a) Le téjeté¢ O <a <5, atéheré sina :E
3
sina. 5 3 1+tga l+Z
tga = ====—_Pra ———=—-"="7.
cosaa. 4 4 I-tga |3
5 4

10. Nga cos’15° =1-sin’15° fitojmé cos15° :%\/2+\/§.

11.  a) Qé sinusi dhe kosinusi i kéndit t€ dhéné o t€ jen€ njékohésisht é

dhe % duhet t& vlejé sin’ o +cos’a =1,

1Y (5) _1P+5° 26
prase |—| +|—| =—5—=—-#1;
6 6 6 36

b) Po; c) Jo.

sino. 1+cosa

12. & sin® o= (1+cosa)(1—cosa)

1-cosa sina
& sin*o=1-cos’ o < sin’ o =sin’ o, o # km pér k € Z.
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Shénim: Identiteti i dhéné dhe identitetet vijuese vlejné né€ zonén e
pérkufizimit té funksioneve t€ dhéna, pér t€ cilén do té mésohet mé voné.
Gjaté vértetimit té identiteteve, né€ disa raste do té tregojmé pér té cilat
vlera t€ kéndit t¢ dhéné vlen identiteti ¢ né disa raste kjo nuk do t&€ ceket
fare, por nénkuptohet se ato vlejné vet€ém né zonén e pérkufizimit.

15.  sin*a+cos’ a+sin” o -cos” o =sin’ a(sin® o+ cos’ o) + cos’ o

=sin‘a+cos’a=1.

18 cosal sino. _ cosa sin o
1+tg’o  1+ctg’a sin® o cos’ o
1+ 5 1+— 5
cos” a sin” o
3 -3
cos’ o sin” o ; .3
= + =cos” o +sin” o

sina+cos’a  sin’o +cos’ o

=(sino.+cosa)(l—sina - cosa.).

. sinx ny
. . smx- +smy-

20 sinx-tgx+siny-tgy cosx Ccosy
COSX+COSYy COSX+COSYy

_sin®x-cosy+sin’ y-cosx _ (1-cos’ x)cosy+(1—cos’ y)cosx
cosx-cos y(cosx + cos y) cosx - cos y(cos x +sin y)

 C0SY —COS Y- COS” X +COSX—COS” )+ COSX

COS X - €OS (oS x + Cos y)

_ COSX+C0SY—COSX-COSY(CosSx+cosy) 1 |
cos x-cos y(cosx+cos y) COSX-COS Yy
sin’ ot —cos’ a cos QL
24, - - —2tgo - ctgo +1
SIn QL —Ccos /1+ctg2a
_ (sina.— cosa)(sin” o +sin o - cos o +cos” o) cosa 24l
SIn oL — COS O cos’ a
I+ —
sin” o
. cosa
=1+sino-coso — -1

/sin2 o+ cos’ o
sin’
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=sino.-coso—sino.-cosa—1=0.

28. {tg3(x+ l—tga}[l—ctga +ctg30cj
ctga tga

_(tgza-tga-ctgaJrl—tgoc].[l—ctga+tga-ctga-ctg2a]

ctga tga
2
_tgia+l-tga tgo :tgq(tgzaﬂ—tga)’tg—a
ctgo ctg’a+1-ctga : 1
+1-—
tg o tga
1
=tg’a(tg’a+1-tgo) —————=tg'o.
I+tg o —tga
tg’o
tgo o tebtl
31 tga+ctgf tep . tgp _tea
© ctgo+ tgP L+th I+tga-tgf  tgp
tgal tga

35. Transformojmé anén e majté

. sina.  cosa +sina-cosa +cos’ o+ sina
l1+sino+coso+ =
cosal cosal

_ (cosa+sina)(1+cosa)

cosa

, ku oc:t%+kn, pér keZ.

Transformojmeé tani anén e djathté

(14 cosa)(1+tga) = (1+cos oc)(l L mne j
cosa

_ (I+cosa)(cosa +sina)

cosa

, oc;thrkn, pér ke Z.
40. b) Anén e majté e transformojmé né formén

\/1+sina _\/l—sinoc _\/(1+sinoc)2 _\/(l—sinoc)2
l1-sinoe  V1+sina 1-sin” a

1-sin’a

_|[1+sina| [1-sina|

|cosa| |cosa|
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41.

42.

43.

44,

Qé kjo shprehje té jeté e barabarté me 2tga duhet qé

l+sina >0
l1-sina > 0. *)

cosa >0

Vérteté, nga kushtet (*) kemi

|1+sina| [I-sino| I+sina l-sino  2sina ~tga
|cosa | | cosa | cosa cosa cosa

Anén e majté e transformojmé

sin x(4/1+ tg*x —sin x) + cos x(4/1 + tg*x — cos x)
. sin® x+cos’x . sin’® x +cos® x
=sinx| ;[——————— —sinx |+c0sX| [——————— —cosx
cos’ x cos’ x

. 1 . 1
=sinx —sinx |+ cos —cosx |.
|cosx| |cosx]|

Tani, meqé cosx > 0 nga pérkufizimi i vlerés absolute kemi se
|cosx |=cosx.

Prandaj,

. 1 . 1
Sin x| —Smmx [+ COS X —COSX
COsSXx COS X

=tgx—sin’ x +1—cos’ x = tgx +1—(sin” x + cos’ x) = tgx.

a) Meqé tgx = 2, kemi se sinx = 2cosx.

. sin’x+cos’x (2cosx)’ +cos’x 9cos’x 9
Prandaj ——; = 3 = — ==
sinx—cos” x (2cosx)” —cos’x 7cos’x 7

21
b) —.
) 40
a)—1.

2
b) log, sin2%+log4 sin90° =10g4(%) +10g41=10g4%+0=—1.

a) Detyra mund té zgjidhet si n€ detyrén 42, por do ta zgjidhim me njé
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ményré tjetér

sin® x +sinx-cos x + 2(sin” x + cos” x)

A= 3 2 2.2 2
3sinx-cosx+cos” x —4(sin” x +cos” x)

_tglx+tgx+2(tg’x+D) 3P +3+423°+1) 16,
3tgr+1-4(tg’x+1)  3-3+1-43%+1) 15’
25 4

b) —; c) —.

) 19 ) 3

1
45. Nga tgo+ctga=a ku |a[>2 dhe tgo =—— merret:
ctgol

a)

+ctgo=a
ctgo

ctg’o—actgo+1=0

a+va’ -4 a-+a’ -4
2

ctgo = — v ctga =
g > g

. 1 2
Prej nga tgo = = vtga =

ctga  g++/a’ -4 a-a* -4
46. a)Ngase f(x)=sinxcosx kemi se
f(a)=sino-cosa kurse f(—o)=sin(—a)cos(—a)=—sina-cosa.
Pra
f(a) sino - coso

f(o)— f(-a)+—=———=sino-coso — (—sina-cosa) + —
f(=o) —sina-cosa

=2sino.-cosa—1.

47. a) Barazimi i par€ i sistemit ngritet né katror. Merret
sin® ¢ +cos’ ¢+ 2sint -cost = m”.
Shfryté€zojmé faktin se
sin®t+cos’ ¢ =1, prej nga marrim se

2
. m-—1
sint-cost = .
2

Barazimin e dyté e shkruajmé né trajtén
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50.

52.

sin’ £+ cos’ ¢t = (sint + cos?)(sin® £ —sin¢ - cost + cos’ t) = k ose

2_
m(l—’”2 1j=k:>m3—3m+2k=0;

b) Sistemin e shkruajmé né trajtén

. X
sint =—
a
cost =2
a
2 y2
E ngrisim né katror dhe i mbledhim ané pér ané —- + = =1
a

) (x-pl+(y-q)’=r’

2
S R, . sin"x l+cosx
Pas transformimit té thyesés s€¢ dhéné marrim .

cos’x l+sinx’
Meqgé t€ dy thyesat jané pozitive atéheré edhe prodhimi i tyre éshté
pozitiv.

Shénim: Kjo vlen pér zonén e pérkufizimit t€ funksioneve t& dhéna (shih
vérejtjen né detyrén 12).

Barazimin e paré dhe té dyté i pjesétojmé me cos’xdhe cos’y,
pérkatésisht dhe marrim

atg’x+b=tg’x+1 [(a-Dtg’x=1-b (1)
atg’y+b=tg’y+1 |(b-Dtg’y=1-a 2)
Sikur @ = 1 atéheré né (1) ose (2) marrim se edhe b = 1 gj€ g€ ¢
kundérshton supozimin toné se a # b. Prandaj mbetet qé a # 1.
N¢é anén tjetér n€ barazimin e treté duhet gé€ cosx = 0 A cosy # 0.

Tani, duke pjes€tuar barazimin e (1) me (2) marrim

wge) (1Y
[tgy) _[l—aj' ®)

Nga barazimi (3) kemi:
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tex) B
tgy a’
2 2
Pra G—bJ = b—z prej nga dallojmé rastet:
- a
1) 126 0 he 2) 1=b__b
l-a a l-a a
. 1-b b i . e g .1
1) Sikur 0 =— do té fitonim a = b gjé qé éshté né€ kund€rshtim me
-a a
supozimin se a # b.
. 1-b b i . N .
2) Sikur =—— do té marrim a+b =2ab gjé q€ duhej treguar.
-a a

55.  Duke ngritur né katror barazimin

tgzx + ctgzx =p

kemi

tg'x+2tg’x-ctg’x +ctg'x = p°.

Meqé tgx-ctgx=1 si dhe nga kushti i detyrés tg*x+ctg*x=¢ kemi

g+2=p° = p* —q=2,¢gjé qé duhej vértetuar.
56. a) Nga relacioni i dhé€né kemi cosa= V2 —sina. Pastaj nga

sin® o+ (V2 —sino)> =1 marrim se sina :72, cosal :%.
57. 3sinx=2(1-sin’ x)~2sin’ x+3sinx—2=0 prej nga  marrim

sinx =—vsinx =-2.

2

Duke ditur se —1<sinx<1 marrim se barazimi sinx=-2 &shté i

pamundur, prandaj kemi sinx = % = x =30
60. a) Shprehja nuk mund t€ thjeshtohet pér ato vlera t€ a - s€ pér t€ cilat

sina=0, prapér a=kn, keZ.

Pér sino # 0 pas thjeshtimit merret cos a.
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1—-cosa

——— . Prej kétej
cosa(l—cosa)

b) Thyesén e dhéné e shkruajm€ né trajtén

shohim se:
cosa#=0Al-cosa#0,pra

oc;thrkn/\oc;tch,keZ.

Pérfundimisht, o # ng %

s 4 4
g1 Sino costo 1 _0
a b a+b
(1-cos” a)’ . cos'a 1
a b a+b
2
(a+b)cos* a.—2b-cos” o+ =0
a+b

prej nga merret:

cos’ o= , sin‘a =

a+b a+b
4 a4
Prandaj cos® o = — sin® o = .- Pra
(a+b) (a+b)
sin® o N cos'a  a' N b* __a b
} b’ a*(a+b)* b(a+b)* (a+b)* (a+b)!

a

atb __ 1 > gJ€ q€ duhej vértetuar.

(a+b)*  (a+b)

62. -1.

63.  Udhézim: Té€ shfryté€zohen formulat pér kéndet komplementare.

1.6 SHNDERRIMI | FUNKSIONEVE TRIGONOMETRIKE
TE KENDIT TE CFAREDOSHEM NE FUNKSIONE
TRIGONOMETRIKE TE KENDIT TE NGUSHTE

1. cos(—180°)+ctg(—45") —sin(—90°) —sin*(—=120°)
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=cos180° —ctg45° +sin90° —(sin120°)* = —%.

NG

2. a) cos135° =cos(180° —45°) =—cos45" = —7;

. 5m. . T o1
b) sin— =sin| t1—— |=sin—=—;
6 6 6 2

c¢) tg(cos120”) = tg(cos(180° —60°)) = tg(—cos60°) = —tg%.

3. a) co0s0,3424 = sin(g - 0,3424j =5in1,2284 =sin57°18';

B3

b) sin480" =sin(360° +1207) =sin120° =sin(180° - 60") =~

i 3

c) ctge—=ctg| 2n—— |=—Ctg— = ——

) ctg g( j g3 3
7. a) sing—nzsin 27r+E =sin£:£;

4 4 4 2

b) cos(8m+3)=cos(2-4n+3)=cos3;

¢) sin(8m—3)=—sin3.
9. a) E’S_n’IS_n’N_n; b) E’S_j_n.

6 6 6 6 3°3°3

10.  sin1020° 4+ co0s1020” =sin(3-360° —60") + cos(3-360° —60°)

—in60" 4 cos60 = Y3 4 1 173
2 2 2
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11.

12.

13.

14.

16.

17.

22.

24,

25.

26.

sin’ 3 cos? 3 _ sin?| 67+ Ej —cos?| 6m+ =
6 6 6 6

., T ,®m 1 3 1

=sin“——-cos " —=———=——
6 6 4 4 2
10
3
I V31 2
a) —— 3+\/5; b) —————; c) 1; d) 1.
) 2( ) ) 7 2 3 ) )
sin® o +cosa. .
a) 1; b) cosx(l+sinx).
2

a) 0. 0 2% askm keZ.

sino.

a sin 750° cos390° tgl 140°
ctg405° sin1860° cos 780°

_sin(2-360° +30°)cos(360° +30°)tg(3-360° +60°)
ctg(360° +45°)sin(5-360° +60°)cos(2-360° +60°)

135
_ sin30° cos30° tg60° _E B3 —\/5
ctgd5” sin 60° cos60° ! 31 '
2 2

b) 1.

Nga kushti o +B+y+0=kn kemi a=kn—B—vy—0.

Ana e majté transformohet né trajtén

sin(o, + y)sin(o +0) = sin(kn ——y -3+ y)sin(kr —B—y—35+9)
sin(kn — B —9)sin(krm—B —7v) = sin(B + d) sin(B + y).

NE& ményré analoge me detyrén paraprake.

a) 0;
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b) Dallojmé rastet
I) Pér n=2k (n - ¢ift)
cosnm =cos2kn=1.
II) Pér n =2k +1 (n—tek)
cosnm=cos(2kn+m)=cosm=—1.
Pra
1, n—gift
COSAT = ;
-1, n—tek
. (2n+1 1, n—gift
c) sin = ;
2 -1, n—tek
d) 0; €) sinnm+ cosnm = cosnm rasti b); f) rasti ¢).
27. 0.




